Probny egzamin maturalny z matematyki. Poziom rozszerzony

PROBNY EGZAMIN MATURALNY
Z. MATEMATYKI

poziom rozszerzony

W kaidym z zadan 1 — 4 wybierz i zaznacz jedng poprawng odpowied?.

Zadanie 1. (0-1)

Dziedzing funkcji f(x) =

jest
( 6x+5)0
log| 1—
3+ 2x

Zadanie 2. (0-1)

Tworzymy liczby sze$ciocyfrowe biorgc sze$¢ réznych cyfr ze zboru {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7}. lle
jest wsrdd tych liczb takich, ktorych ostatnia 1 pierwsza cyfra jest parzysta? Ktora z ponizszych
odpowiedzi jest nieprawidtowa?

3 5 7
A. 6! B. .21 -4 C.3!-5! D. - 6!
2 4 6

Zadanie 3. (0-1)

Liczba ,/\40\6 - 57\ — V402 + 57 jest rowna

A. -8 B.-10 C. -8J2 D. 102

Zadanie 4. (0-1)
Ile z podanych nizej rownan prostych sg réwnaniami stycznych do wykresu funkcji
) =x*+x*—x
1. y=1,
5
2. y=——,
Y
3. y=-x,
4. y=4x-3?
A. doktadnie jedna B. doktadnie dwie C. doktadnie trzy D. 4
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W zadaniu 5 zakoduj we wskazanym miejscu wynik zgodnie z poleceniem.

Zadanie 5. (0-2)

Wyznacz sumg¢ wszystkich trzycyfrowych liczb naturalnych, ktére dziela si¢ przez 6.
Zakoduj trzy cyfry sumy:

Cyfra
tysigcy setek dziesiatek

ZADANIA OTWARTE

Zadanie 6. (0-3)

Uzasadnij, ze (x + y)(x +y + 2cos @) + 2 > 2sin’c dla dowolnych x, y, & € R.

Zadanie 7. (0-3)
Udowodnij, ze w dowolnym trojkacie ABC
B .7

sin = - sin -
2 2

a

CcOS —

Oznaczenia standardowe: «, 3, ¥ miary katow trojkata w wierzchotkach odpowiednio 4, B, C,
2p — obwdd trojkata, h, — wysokos$¢ trojkata opuszczona z wierzchotka 4.

Zadanie 8. (0-4)

Dwaj turysci jednoczes$nie zaczeli marsz ze statg predkoscia i1 tg samg trasg. Pierwszy z miej-
scowosci 4 do miejscowosci B, drugi z B do 4. Po spotkaniu pierwszy turysta maszerowat
jeszcze 6 godzin nim dotart do B. Drugi turysta po spotkaniu maszerowat jeszcze 2 godziny 140
minut nim dotart do 4. Po jakim czasie od rozpoczecia marszu turysci si¢ spotkali.

Zadanie 9. (0-4)

Wyznacz cztery liczby takie, ze

1. Pierwsze trzy liczby tworza ciagg geometryczny.
2. Ostatnie trzy liczby tworzg cigg arytmetyczny.
3. Suma skrajnych liczb wynosi 21.

4. Suma liczb $srodkowych wynosi 18.
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Zadanie 10. (0-4)

W trojkacie ABC dwusieczne AD i1 BE przecina-
ja sie w punkcie O ( patrz rysunek). Na czworo-
kacie CDOE mozna opisa¢ okrag. Wiedzac, ze
|DE| =3 wyznacz dlugos$ci bokéw trojkata DEO
1 katy tego trgjkata.

Zadanie 11. (0-4)

Wyznacz wszystkie warto$ci parametru @ € R, dla ktérych réwnanie x? — 20x + @ = 0 ma dwa
pierwiastki takie, Ze jeden jest kwadratem drugiego.

Zadanie 12. (0-5)

Dane sg dwie urny U, i U,. W U, sa dwie kule biale i trzy czarne natomiast w U, trzy biate
1 dwie czarne. Z U, losujemy jedng kule i wrzucamy do U,. Nastepnie z U, losujemy tez jed-
ng kule 1 wrzucamy do U,. Teraz losujemy dwie kule z U,. Jakie jest prawdopodobienstwo,
ze beda to kule czarne? Wynik przedstaw w postaci utamka zwyktego nieskracalnego.

Zadanie 13. (0-5)

Rozwigz rOwnanie sin’x + sin’2x = sin*3x w przedziale (0, 27).

Zadanie 14. (0-5)

Wyznacz pole powierzchni catkowitej ostrostupa prawidtowego o podstawie trojkatnej, ktore-
go objetos¢ wynosi ¥ a $ciana boczna nachylona jest do podstawy pod katem «.

Zadanie 15 (0-7)

AC
Na prostej o rOwnaniu y = x + 2 wyznacz wspolrzedne punktéow C 1 D takich, ze stosunek _||BC||
: T |4D| . o .
osigga warto$¢ najmniejszg oraz stosunek @ osigga wartos¢ najwigksza, gdzie 4 = (0, —4),
B=(6,-2).
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