Probny egzamin maturalny z matematyki. Poziom rozszerzony

PROBNY EGZAMIN MATURALNY
Z. MATEMATYKI

poziom rozszerzony

ZADANIA ZAMKNIETE

W kaZidym 7 zadan 1 — 4 wybierz i zaznacz jedng poprawng odpowied?.

Zadanie 1. (0-1)

O liczbach rzeczywistych dodatnich a, b, x wiadomo, ze log,x = a 1 logex = b.
Wtedy log,x jest rowny

A.b-a B. . c.t p. %
a—>b a a—>b

Zadanie 2. (0-1)

Liczba v23/4 jest rbwna

A. {32 B. {6 C. 8 D. {8

Zadanie 3. (0-1)

Dane sa funkcje: £(x) = ﬁ xeR-{1},g(x)=x>—1.

Weedy /'(v2 ~1)- g(V2 = 1)+ £ (V2 =1)- g'(V2 1) jest rowne

A2 +1 B. V2 -1 C.2v2-1 D. 2V2 +1

Zadanie 4. (0-1)

. c0s20° ++/3sin20° . ,
Liczba jest rowna
4 cos40°
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ZADANIE OTWARTE z kodowana odpowiedzig

W zadaniu 5 zakoduj we wskazanym miejscu wynik zgodnie z poleceniem.

Zadanie 5. (0-2)
a =35

Ciag (a,) jest okreslony wzorem )
ag (a,) ] y {a,m _ 2. dlan>1

Oblicz a;.
W ponizsze kratki wpisz kolejno cyfry otrzymanego wyniku.

Cyfra

setek | dziesigtek | jednosci

ZADANIA OTWARTE

Zadanie 6. (0-3)

Udowodnij, ze dla dodatnich liczb rzeczywistych a, b prawdziwa jest nier6wnos¢

(a® + b3)(l + %) > (a+b).

a

Zadanie 7. (0-3)

W tréjkacie ABC odcinki AD 1 AE dziela kat <BAC = 3a na trzy réwne czgs$ci (patrz rysunek)
oraz |[AC| = 3|4B|.

A

s

B D E C

|4D|  2coso +3

Uzasadnij, ze = .
|AE|  6cosa +1

Zadanie 8 (0-3)
Wyznacz najmniejszg warto$¢ wyrazenia 2a® — 4b? — ¢*> + 4bc + 6a wiedzac, ze (a, b, ¢) jest
ciggiem arytmetycznym.

Zadanie 9. (0-4)

Wyznacz najwiekszg i najmniejszg warto$¢ funkcji f(x) = 4x* — x|x — 2| w przedziale (-1; 1).
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Zadanie 10. (0-4)

W trapezie rownoramiennym ABCD dane sg dlugo$ci podstaw |4B| =13 1|CD| = 3 oraz dlugos¢
przekatnej |BD| = 10. Oblicz dtugo$¢ ramienia 4D oraz dtugos¢ promienia okrggu opisanego
na tym trapezie.

Zadanie 11. (0-4)

W trojkacie rdwnoramiennym ABC (|BA|) = |BC|), punkt £ nalezy do boku BC i do dwusiecznej
kata BAC, natomiast AD jest sSrodkowa w tym trdjkacie. Oblicz pole trojkata ADE wiedzac, ze
1|AC| = 6 oraz |[<ACB| = 30°.

Zadanie 12. (0-5)

Wyznacz wszystkie wartosci parametru a € R, dla ktérych rownanie
(x —2a| - 3)(x* +ax —x—a)=0
ma doktadnie trzy rézne rozwigzania.

Zadanie 13. (0-5)

Rozwigz rownanie sin(Zx + %nj -3 cos(x - %nj =1+ 4 sin x w przedziale (0, 2).

Zadanie 14 (0-6)

W ostrostupie ABCS spodkiem wysokosci ostrostupa SO jest punkt O, ktory jest punktem prze-
cigcia dwusiecznej kata ABC 1 wysokosci AD podstawy ABC ostrostupa.
Oblicz objetos¢ ostrostupa wiedzac, ze |[AB| =15, |[AC| = 13, |BC| = 14, |BS| = 10,5.

Zadanie 15 (0-7)

Trzy miejscowosci 4, B, C potozone sg tak jak na rysunku i potaczone prostymi drogami.

C

200 km

60°

320 km

Z miejscowosci C'1 4 wyruszajg jednocze$nie samochody. Samochdd z C jedzie do miejscowo-
sci A z predkoscia 50 km/h. Samochod z 4 jedzie do miejscowosci B z predkoscia 80 km/h.
Jaka bedzie najmniejsza miedzy nimi odleglo$¢ w linii prostej?
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