Probny egzamin maturalny z matematyki. Poziom rozszerzony

PROBNY EGZAMIN MATURALNY
Z. MATEMATYKI

poziom rozszerzony

W kaZidym z zadan 1 — 4 wybierz i zaznacz jedng poprawng odpowied?.

Zadanie 1. (0-1)
W2 -243

Liczba ————=- (5 + 2x/€) jest rbwna

243 +32

Al B.-1. C.5+26. D.-5-26

Zadanie 2. (0-1)

Nieskonczony ciag liczbowy jest okre§lony wzorem a, = 1 + 2 nt2 dlan>1.
n n+l 2n+l1

Wtedy

A.lima, =0. B. lima, =1. C.lima, = E D.lima, =2

Zadanie 3. (0-1)

Bok 4B trojkata ostrokatnego jest $rednicg okregu o srod-
ku w punkcie S. Okrag ten przecina boki AC i BC w punk-
tach odpowiednio 4, 1 B, (zobacz rysunek).

Jezeli |<t4,SB,| = 40°, to miara kata ACB wynosi
A. 65°. B. 70°.
C. 75°. D. 80°.

Zadanie 4. (0-1)

Dane sa punkty 4 = (-4, 1), B=(5, 4), C= (-1, -1), D = (2, 0) oraz wektor u = [18,6].
Ktora z réwnosci jest falszywa?

— — —> 1> —> 1 — N —
A. AB =3CD. B.BA:—Eu. C.DC:—EAB. D.u =9CD.
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W zadaniu 5 zakoduj we wskazanym miejscu wynik zgodnie z poleceniem.

Zadanie 5. (0-2)
Dane sa wielomiany:
Wx)=x>+x*+x* +x2+x+1,
Px)=(x?-3x+2) - (P +ax*> +bx+c)+dx+f
Wiemy, ze W(x) = P(x). Oblicz d — f.
Otrzymany wynik zakoduj:

Cyfra
setek | dziesigtek | jednoSci

Zadanie 6. (0-3)

Funkcja fjest okreslona wzorem f(x) = x + 1 dla x € (-0, 0) U (0, +o0). Styczne do wykresu
X

. . . . 1 .
tej funkcji sa rownolegte do prostej o rownaniu y = 5 x + 1. Wyznacz wspotrzedne wszystkich

punktow stycznosci.

Zadanie 7. (0-3)

Udowodnij, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y prawdziwa jest nier6wnos¢
22 +y?+2xy - 2x + 2y + 5> 0.

Zadanie 8. (0-3)
W trojkacie ABC: |CA| = b, |BA| = c, |BC|=aia®+ b> = 5c2.
Udowodnij, ze srodkowe AD i BE sg prostopadte.

Zadanie 9. (0-4)
W ostrostupie prawidtowym czworokatnym tangens miary kata dwusciennego miedzy sasied-

nimi $cianami bocznymi wynosi 3. Wyznacz miarg kata dwusciennego tego ostrostupa mie-
dzy $ciang boczng a podstawa.

Zadanie 10. (0-4)

., . 1 .
Rozwigz rdwnanie sin x — cos*x = ) w przedziale (-2m, 21).
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Zadanie 11. (0-5)

W kazdej z dwoch urn jest pie¢ kul. W urnie A4 sa kule z numerami 0, 2, 4, 6, 8, za§ w urnie
B —kule z numerami 1, 3,5, 719.
Losujemy jedna kule z B, zapisujemy liczbg wystepujaca na tej kuli i zwracamy kule do urny B.
Nastepnie losujemy dwie (bez zwracania) kule zgodnie z nizej zapisanymi warunkami:
o Jezeli za pierwszym razem wylosowaliSmy kule z numerem 9, to losujemy te dwie kule
zA.
o Jezeli za pierwszym razem wylosowali$my kule z numerem 3, to losujemy te dwie kule
jedna z A druga z B.
e Jezeli za pierwszym razem wylosowali$my kul¢ z numerem réznym od 3 1 9, to losu-
jemy te dwie kule z B.
Jakie jest prawdopodobienstwo, ze iloczyn trzech otrzymanych liczb jest podzielny przez 9?

Zadanie 12. (0-5)

Wyznacz wszystkie warto$ci parametrow p, g € R dla ktorych rownanie x* + px + ¢ = 0 ma dwa
rozne rozwiazania x,, x, oraz rownanie x> — p’x + pg = 0 ma tez dwa rozwigzania x, + 1, x, + 1.

Zadanie 13. (0-5)

Wyznacz rownania okregdéw stycznych do prostych o réwnaniach y = %x —% 1y= %x +%

przechodzacych przez punkt 4 = (3, 2).

Zadanie 14. (0-5)

Suma wyrazéw nieskonczonego szeregu geometrycznego wynosi 39, natomiast suma szes-
ciandw wyrazow tego szeregu jest rowna 18252. Wyznacz pierwszy wyraz oraz iloraz tego
szeregu.

Zadanie 15 (0-7)

W ostrostup prawidtowy ABCDS o pod-
stawie kwadratowej zostat wpisany ostro-
stup prawidtowy EFGHS, tak, ze S, jest
spodkiem wysokos$ci ostrostupa ABCDS
a wierzchotki kwadratu EFGH nalezg do
odpowiednich krawedzi bocznych AS,
BS, CS, DS (patrz rysunek). Jaka czescia
objetosci ostrostupa ABCDS jest najwigk-
sza objetos¢ ostrostupa EFGHS,?
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